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ΖΗΤΗΜΑ 1° 

α. Αν α,β γωνίες για τις οποίες ισχύει  𝐬𝐢𝐧 𝛂 ≠ 𝟎 , 𝐬𝐢𝐧 𝜷 ≠ 𝟎 

και 𝐬𝐢𝐧(𝛂 + 𝛃) ≠ 𝟎 να αποδείξετε ότι: 
 

              𝐜𝐨𝐭(𝛂 + 𝛃)=
𝐜𝐨𝐭 𝛂 𝐜𝐨𝐭 𝛃−𝟏

𝐜𝐨𝐭 𝛃+𝐜𝐨𝐭 𝛂
 

 

Σημείωση:  sin=ημίτονο ,cot=συνεφαπτομένη 
 

β. Να γράψετε στο τετράδιο σας  τα  γράμματα της στήλης 1 και 

    δίπλα σε κάθε γράμμα τον αριθμό της στήλης 2 που αντιστοιχεί 

    στην σωστή απάντηση 

ΣΤΗΛΗ 1 ΣΤΗΛΗ2 

α.       𝐜𝐨𝐬 𝟐𝜶 1.        2𝐬𝐢𝐧 𝜶 𝐜𝐨𝐬 𝜶   

β.       𝐬𝐢𝐧(𝛂 − 𝛃)    2.         
𝟏+𝐜𝐨𝐬 𝟐𝜶

𝟐
 

γ.       𝐜𝐨𝐬𝟐 𝛂 3.       𝐬𝐢𝐧 𝜶 𝐜𝐨𝐬 𝜷 − 𝐜𝐨𝐬 𝜶 𝐬𝐢𝐧 𝜷 

δ.       𝐭𝐚𝐧 𝟐𝜶 4.       𝐜𝐨𝐬 𝜶 𝐜𝐨𝐬 𝜷 − 𝐬𝐢𝐧 𝜶 𝐬𝐢𝐧 𝜷 
 5.        𝟏 − 𝟐 𝐬𝐢𝐧𝟐 𝜶 
 

6.         
𝟐 𝐭𝐚𝐧 𝜶

𝟏−𝐭𝐚𝐧𝟐 𝜶
 

 
7.         

𝟏−𝐜𝐨𝐬 𝟐𝜶

𝟐
 

 8.         2𝐜𝐨𝐬 𝟐𝜶 
Σημείωση:  sin=ημίτονο ,cos=συνημίτονο ,tan=εφαπτομένη, cot=συνεφαπτομένη 

 

γ. Να γράψετε στο τετράδιο σας  το γράμμα που αντιστοιχεί 

 στη σωστή απάντηση 

 αν το πολυώνυμο    P(𝒙)=𝒙𝟐𝟎𝟏𝟎+𝒙𝟐𝟎𝟏𝟏 + 𝝁𝒙𝟐𝟎𝟏𝟐 + 𝟏  ,   μ∈ 𝑹 
 

 έχει παράγοντα το 𝒙 + 𝟏  τότε το  μ  είναι ίσο με 
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δ. Να αποδείξετε ότι    𝐥𝐨𝐠𝜶
𝜽𝟏

𝜽𝟐
=𝐥𝐨𝐠𝜶 𝜽𝟏 − 𝐥𝐨𝐠𝜶 𝜽𝟐 

 

http://www.frondistirio.gr/


 

 

 

ΖΗΤΗΜΑ 2° 
 

α. Δίνεται το πολυώνυμο  

   P(𝒙) = 𝟖𝒙𝟑+𝝁𝒙𝟐 − 𝟏𝟖𝒙 + 𝝀 − 𝟔𝒙𝟑 + 𝟓𝒙   

  με  μ∈ 𝑹 και λ∈ 𝑹 ,     να βρείτε τα μ ,λ 

 αν το P(𝒙) διαιρείται  με   (𝒙 + 𝟐)(𝒙 − 𝟑)  
 

β. Για τις τιμές των  μ  και  λ  του προηγούμενου ερωτήματος 

να λύσετε την εξίσωση P(𝒙) = 0  

 

 

ΖΗΤΗΜΑ 3° 
 

Δίνονται τα συστήματα  
 

(𝜮𝟏){
(𝝁 + 𝟐)𝒙 = 𝟏 − 𝝀𝒚

𝟑𝒚 = 𝟒 − 𝒙
 , 

 

 (𝜮𝟐){
(𝝁 + 𝟑)𝒙 = 𝟑 + (𝝀 + 𝟏)𝒚

𝟐𝒙 = 𝟕 + 𝟒𝒚
 

 

να βρείτε τις τιμές των λ και μ για τις οποίες 

τα συστήματα είναι συγχρόνως αδύνατα. 
 

 

ΖΗΤΗΜΑ 4° 
 

α. Να δείξετε ότι  𝒙𝐥𝐨𝐠 𝒚 = 𝒚𝐥𝐨𝐠 𝒙 
 

β. Να δείξετε ότι  εάν   𝐥𝐨𝐠𝜶 𝜷 = 𝐥𝐨𝐠𝜷 𝜸 ∙ 𝐥𝐨𝐠𝜸 𝜶  

 τότε 𝜶 = 𝜷  ή 𝜶 =  
𝟏

𝜷
 

 

γ. Να αποδείξετε ότι 
 

    
𝟏

𝟑
𝐥𝐨𝐠 𝟖 +

𝟏

𝟓
𝐥𝐨𝐠 𝟑𝟐+

𝟏

𝟐
𝐥𝐨𝐠 𝟐𝟓 = 𝐥𝐨𝐠 𝟐𝟎 
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